
Bµi TËp 2

TÝch Ph©n Riemann Trªn H×nh Hép

Bµi 1. Gi¶ sö f : [0, 1] × [0, 1] → R x¸c ®Þnh bëi

f(x, y) =







0 nÕu 0 ≤ x < 1
2
,

1 nÕu 1
2

≤ x ≤ 1.

Chøng minh r»ng f kh¶ tÝch vµ
∫

[0,1]×[0,1]

f dV = 1
2
.

Bµi 2. Gi¶ sö f : A → R lµ hµm kh¶ tÝch vµ g = g kh¾p n¬i trõ ra t¹i mét sè h÷u h¹n

c¸c ®iÓm. Chøng minh r»ng g kh¶ tÝch trªn A vµ
∫

A

f dV =
∫

A

g dV .

Bµi 3. Cho hµm f : A → R vµ ph©n ho¹ch P cña A. Chøng minh r»ng hµm f kh¶ tÝch

khi vµ chØ khi víi mäi h×nh hép S cña ph©n ho¹ch P, hµm thu hÑp f |S cña f trªn

S kh¶ tÝch trªn S vµ h¬n n÷a ta cßn cã
∫

A

fdV =
∑

S

∫

S

f |S dV .

Bµi 4. Cho hµm f : [0, 1] × [0, 1] → R x¸c ®Þnh bëi

f(x, y) =



















0 nÕu x lµ sè v« tû,

0 nÕu x lµ sè h÷u tû, y lµ sè v« tû,
1
q

nÕu x lµ sè h÷u tû, y lµ sè h÷u tû cã d¹ng p

q
.

Chøng minh r»ng f kh¶ tÝch vµ
∫

[0,1]×[0,1]

f dV = 0.


