
Bµi TËp 3

Hµm liªn tôc trªn R
n

Bµi 1. Kh¶o s¸t giíi h¹n lÆp vµ giíi h¹n kÐp cña c¸c hµm sè sau t¹i ®iÓm (0, 0).

(a) (x + y) sin 1
x

sin 1
y
.

(b)
sinx − sin y

x2 + y2
.

(c)
(x + y) cos (x + y)

sin (x − y)
.

(d)
x2y2

x2y2 + (x − y)2 .

(e)
√

2x2 + y2 sin 1
xy
.

(f)
x3 − xy2

x2 + y2
.

(g) (x + y) sin 1
x2+y2 .

(h) xy.

(i) (x2 + y2)xy.

Bµi 2. TÝnh c¸c giíi h¹n sau.

(a) lim
x→+∞
y→+∞

x+y

x2−xy+y2 .

(b) lim
x→+∞
y→+∞

(

xy

x2+y2

)

x
2

.

(c) lim
x→+∞
y→+∞

(x2 + y2)e−(x+y).

(d) lim
x→0
y→0

(x2 + y2)x
2
y
2

.

Bµi 3. Cho mét vÝ dô vÒ hµm sè f(x, y) sao cho

(a) lim
x→0

lim
y→0

f (x, y) vµ lim
y→0

lim
x→0

f (x, y) tån t¹i nh­ng lim
x→0
y→0

f (x, y) kh«ng tån t¹i.

(b) lim
x→0

lim
y→0

f (x, y) vµ lim
y→0

lim
x→0

f (x, y) kh«ng tån t¹i nh­ng lim
x→0
y→0

f (x, y) tån t¹i.

(c) lim
x→0

lim
y→0

f (x, y) tån t¹i nh­ng lim
y→0

lim
x→0

f (x, y) kh«ng tån t¹i.

(d) lim
x→0

lim
y→0

f (x, y) kh«ng tån t¹i nh­ng lim
y→0

lim
x→0

f (x, y) tån t¹i.

Bµi 4. XÐt tÝnh liªn tôc cña c¸c hµm sè sau.

(a) f(x, y) =







xy

|x|+|y|
nÕu |x| + |y| 6= 0,

0 nÕu |x| + |y| = 0.



(b) f(x, y) =







e
− 1

|xy| nÕu xy 6= 0,

0 nÕu xy = 0.

(c) f(x, y) =







2 sinx sin y

x2+y2 nÕu (x, y) 6= (0, 0),

0 nÕu (x, y) = (0, 0).

(d) f(x, y) =







x
4
y
4

(x2+y4)3
nÕu (x, y) 6= (0, 0),

0 nÕu (x, y) = (0, 0).

Bµi 5. Kh¶o s¸t tÝnh liªn tôc ®Òu cña hµm sè f (x, y) = sin 1√
x2+y2

trong.

(a) R
2\ {(0, 0)}.

(b) {(x, y) ∈ R
2 : x2 + y2 > 1}.

Bµi 6. Kh¶o s¸t tÝnh liªn tôc ®Òu cña c¸c hµm sè sau.

(a) y

x2+1
trong R

2.

(b)
√

|x + y| trong R
2.

(c) 2x − 3y + 5 trong R
2.

(d)
√

x2 + y2 trong R
2.

(e) sin (x2 + y2) trong R
2.

(f) arcsin x

y
trong tËp x¸c ®Þnh cña nã.

Bµi 7. Chøng minh r»ng mäi ¸nh x¹ tuyÕn tÝnh A : R
n → R

m ®Òu liªn tôc ®Òu trong R
n.

Bµi 8. Chøng minh r»ng nÕu hµm f : A ⊂ R
n → R

m lµ liªn tôc ®Òu trªn tËp bÞ chÆn A th×

f bÞ chÆn trªn A.


