
Bµi TËp 6

Hµm ng­îc vµ hµm Èn trªn R
n

Bµi 1. T×m c¸c ®iÓm (x, y) ∈ R
2 sao cho ph­¬ng tr×nh x− sin y = 0 x¸c ®Þnh trªn mét l©n

cËn cña ®iÓm ®ã hµm sè x 7→ y(x) cã ®¹o hµm liªn tôc.

Bµi 2. Chøng minh r»ng ph­¬ng tr×nh

y + x
2 + y

2 + x
3 + y

3 = 0

x¸c ®Þnh trªn mét l©n cËn cña ®iÓm 0 mét hµm sè y = ϕ(x) sao cho ϕ(0) = 0.

Bµi 3. Chøng minh r»ng ph­¬ng tr×nh

xy
4
− x

3 + y = 0

x¸c ®Þnh mét hµm Èn x 7→ y = ϕ(x) trªn mét l©n cËn cña ®iÓm 0 vµ tÝnh hÖ sè gãc

cña tiÕp tuyÕn cña ®å thÞ hµm ϕ t¹i ®iÓm (0, 0).

Bµi 4. T×m c¸c ®iÓm (x, y) ∈ R
2 sao cho ph­¬ng tr×nh

x
2 + xy + y

2 = 3

x¸c ®Þnh trªn mét l©n cËn cña ®iÓm ®ã mét hµm Èn x 7→ y = ϕ(x). TÝnh ϕ
′(x) vµ

ϕ
′′(x).

Bµi 5. Chøng minh r»ng ph­¬ng tr×nh

xy + yz + zx + 2x + 2y − z = 0

x¸c ®Þnh mét hµm Èn (x, y) 7→ z = ϕ(x, y) trªn mét l©n cËn cña (0, 0). TÝnh c¸c

®¹o hµm riªng ϕ
′

x
(0, 0), ϕ

′

y
(0, 0).

Bµi 6. Chøng minh r»ng hÖ ph­¬ng tr×nh

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2
,

x + y + z = 2,

x¸c ®Þnh trªn mét l©n cËn cña ®iÓm (1,−1, 2) mét hÖ hµm Èn z 7→ x(z), z 7→ y(z).

TÝnh c¸c ®¹o cÊp 1 cña c¸c hµm Èn ®ã t¹i ®iÓm z = 2.

Bµi 7. T×m c¸c ®iÓm (x, y) ∈ R
2 sao cho trªn mét l©n cËn nµo ®ã cña ®iÓm ®ã hÖ ph­¬ng

tr×nh
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

x = u + v,

y = u
2 + v

2
,

z = u
3 + v

3
,

x¸c ®Þnh z lµ mét hµm cña x vµ y. TÝnh c¸c ®¹o hµm riªng cÊp 1 cña z.


